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推广 伪 Smarandache 函数 的 要 等 性 质 


郭 守 朋 
( 西安 电子 科技 大 学 “理学 院 ， 陕 西 ”西安 710071) 


摘要 : 用 初等 方法 进一步 研究 了 推广 的 伪 Smarandache 本 数 的 初等 性 质 , 得 到 了 几 个 复杂 的 本 数 值 形式 ,为 进 一 
步 研究 推广 Smarandache 本 数 其 他 性 质 打 下 了 基础 。 
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0 5 引言 
David Gorski 在 文献 上 申 中 提出 了 著名 的 伪 Smarandache 的 函数 ,对 任意 正 整数 ” 伪 Smarandache 本 数 
2Z(m) 定义 为 : 


Z(m) =minfm:meN lm( 大 +1)Z2] 。 ( 1) 
文献 四 推广 了 伪 Smarandache 函数 ,对 任意 的 正 整数 ”推广 伪 Smarandache 本 数 2 (m) 定义 为 
ZN(7P) =minfm:meN nlm(m+l)(m+2)7M6。 (2) 


本 文 进一步 研究 了 2,(m) 的 初等 性 质 , 分别 对 m=27 和 =2 太 =2 x3 EN >3 为 素数 ,给 出 了 
2(m) 的 函数 值 形式 。 对 于 画 数 方程 正 整数 解 -” ,均值 及 渐进 公式 “的 研究 也 是 有 意义 的 。 
1 2 的 进一步 研究 

引 理 1 对 任意 正 整 数 刀 素 数 P, 若 Za;( 镶 ) = 几 , 则 普 必 为 如 -2 加 -1:7p;eN 三 种 情形 。 

证 明 ”因为 Z;(m 三 1, 当 p=2;,3 时 , 引 理 显然 成 立 。 当 P >3 是 素数 ,由 Pim( 冯 +1) (+2) 6, 则 P 必 
整除 mm +1)m +2, 其 中 之 一 ,因此 冯 必 有 六 -2) 邦 -1 三 种 情形 。 证 毕 。 

(1) 当 =2p;1sN 六 >3 为 素数 , 设 2(27p) =m 考 虑 关 =8-2 几 = 邑 -1) 由 = 邑 三 种 情况 及 g 的 
取 值 有 : 

(al) 若 gs=l)m=p-2, 此 时 仅 有 关 +1=p-1 为 偶数 ,由 22p1(p -2)(p-1)ph6, 则 有 221p -1, 用 同 余 
式 表 述 即 为 , 当 p -1=0mod(241) 时 ,2Z;(22) =p -2; 若 半 =p-1) 由 225I(p-1)pp+l)Am6 则 有 2p=-1 
或 者 2.p +1;, 即 当 P+1=0mod(2) ,但 pP-1 关 0mod(2 0) 时 ,Z(22) =p-1 若 关 =P 由 2plp(P+1I)(P+ 
2) /6, 则 有 P +1=0mod( 此 时 pp+1=0mod(2) ,应 有 2;(27) =p-1。 

(b) 同 理 , 若 g =2 和 =2p -2 时 ,由 2p1(2p -2)(2p -1)2p/6), 则 2 1p-1; 即 当 P-1=0mod(2, 且 P- 
1 天 0mod(2 ) 时 ,23(27p) =2p -2; 普 和 关 27 -1 这 是 因为 若 关 =2p -1) 则 221(2p -1)2p(2p+1) 6, 这 是 不 可 
能 的 ; 若 冯 =2p, 由 2212p(2p+1) (2p7+2) 6, 则 221p+1， 即 pp+1=0mod(2) ,， 且 p+1 和 0mod(27) 。 

(ec) 若 g = 和 2 大 >1eN 由 221(25-2)(25 -1)256 则 2 由 2(m) 的 最 小 性 , 取 2 关 =2' ,此 时 ， 
Z(27p) =272 -2。 

(d) 若 g>3 为 奇数 略 = 色 -2 由 2p1( 儿 -2) (2 儿 -Jsh6 有 2 18p -1 若 = 吕 -1 由 2p1(m- 
1) ep( 姑 +1 6 则 2 到-1 或 者 2 e+1 若 = 即 ;由 27182( 台 +1( 玫 +2) 6 则 2 18p+1l) 亦 有 
2 1sp +1, 此 时 应 有 浆 =su-1。 同 理 , 若 g >3 为 奇数 ,六 =28sp -2, 此 时 有 2 1sp -1; 若 羡 =28p)g>3 为 奇 
数 , 此 时 有 2 1ep +1。 至 此 关 已 没有 其 它 可 能 的 情形 。 综 上 ,有 
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三 -2)p -1=0mod(2) 
三 -1p+1l=0mod(29) 
2p -2,p -1=0mod( 2 一 )) 
2p;p +1=0mod(2 0)) 
Z(27) =4ep -2),sp -1=0mod(2) ,3 三 5<2 -1);3 三 三 2 -1 为 奇数 (了 ) 
es -1)op+l=0mod(20) 

2sp -2,sp -1=0mod(2 一) 

2spsp +1=0mod( 2 一 0)) 

2 -2, 其 它 

( 2) 同 理 , 当 m =201eEN KeN >3 为 素数 时 ,有 

六 -2 六 -1=0mod( 2 ) 

六 -1 六 二 =0mod(20) 

2 六 -2 六 -1=0mod( 2 一 ) 

2; 六 +1=0mod(2) 

ZN(200) =」e 凡 -2),g-1=0mod(20) ,3<g5<2 -1);3<s*<2 -1 为 奇数 (2) 
-1)8o 寺 1=0mod(20) 

2s-2, -1=0mod(2 0) 

2s0 5;s 六 +1=Omod(2) 

2 7 -2, 其 它 

当 半 =2 x3" ,EN 时 ,考虑 到 (2) 式 及 文献 四 中 性 质 2( 文 献 四 中 多 式 ) 有 

3 和 -2),3 生 -1=0mod( 2 ) 

3 和 -1)3 和 人 土 二 0mod(20) 

2x3'41 -2;34 -1=0mod(20) 

2x3 和 3 +1=0mod( 2 一) 

Zi(2' x39) =4g "3 和 -2)g 3 和 -1=0mod(2 人 0) ,3<g<2 -1)3<* 三 2 -1 为 奇数 (3) 
g "3 -1 3 和 二 1=0mod(20) 

25 .3 和 5。3 人 7 -1=0mod( 2 一 0) 

25 35。3 人 7 +1=0mod( 2 一 0) 

2' x3 和 4 -2, 其 它 


2 结语 
本 文 在 文献 四 的 基础 上 , 进一步 研究 推广 伪 Smarandache 函数 2;(z”) 的 初等 性 质 , 给 出 了 几 个 复杂 的 

本 数 值 形 式 。 
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Dynamic constraint combination homotopy method for 


minimal weak efficient solutions to multi-objective programming 
HE Fei，SHANC Yu-feng 


( Fundamental Department of Flight Training Base，Air Force Aviation University，Changchun 130022 ，Chinal) 


Abstract: This article gives the dynamic constraint combination homotopy method for minimal weak efficient solutions to convex multi 一 
objective programming problems on unbounded sets and proves the existence and convergence of the homotopy path. 
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Elemetary properties on the generajlization of the pseudo Smarandache function 
CUO Shou-peng 
( College of Science, Xidian University,Xian 710071， China) 


Abstract: Elementary properties on the generalization of the pseudo Smarandache function are further studied by using elementary 
methods and several complex forms of function value are obtained, which provides a good foundation for the further study on other prop-- 
erties of the generalization of the pseudo Smarandache function. 
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